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เพิ�มเติม 

อยากใส่เฉยๆ



1     2
3     4
5     6

Matrix

A =
นี�คือ Matrix 
ที�มมีติิ 3X2

แถว 1

แถว 2

แถว 3

หลัก 1

การเขยีน matrix

หลัก 2

ม ี3 แถว 2 หลัก

a     =   111 a     =   212

a     =   321 a     =   422

a     =   531 a     =   632

แถว 1 หลัก 1 แถว 1 หลัก 2

Ex. โจทย์

a   - 2a   + a      =   ?11 21 32

1  -  2(3) + 6    =  ?

1  -  6 + 6    =  11

**Matrix ที�ควรจาํ**

Matrix จตัรุสั
Matrix ศูนย์
Matrix เอกลักษณ์
หน้า 54-55 จะ่

Ex. โจทยก์ารหาค่าตัวแปรจากสมาชกิ

1     2     3
3     4     5
5     6     7

1           2           3
3           4           5   
5         2x-1       7

=

2X-1 = 6

2X = 7
X = 3.5

2x-y
3x+2y = -1

16

ให ้2x-y = -1 เป�นสมการที� 1
ให ้3x+2y = 16 เป�นสมการที� 2

*ใชเ้รื�องสมการเชงิเสน้ 2 ตัวแปร from ม3

เลือกกําจดั y โดยการ
x2 ตลอดสมการ 1

แล้วจงึ + กัน
4x-2y = -2 +

7x = 14
x = 2

แทนค่า x = 2 ใน
สมการใดก็ได้

2(2) - y = -1

y = 5



3     4
7     2
7     1

A =

การ +/- Matrix
*การ +/- ต้องม ีmatrix มติิ เดียวกัน*

1     2
3     4
5     6

B =

หา A+B หา A-B

3     4
7     2
7     1

1     2
3     4
5     6

+
3     4
7     2
7     1

1     2
3     4
5     6

-

บวกกันตัวต่อตัวเชน่ a    กับ b   11 11

3 + 1 = 4

3+1     4+2
7+3     2+4
7+5     1+6

4      6
10   6
12    7

=

ลบกันตัวต่อตัวเชน่ a    กับ b   11 11

3 - 1 = 2

3-1     4-2
7-3     2-4
7-5     1-6

2      2
4     -2
2     -5

=

การคณู Matrix ด้วยจาํนวนจรงิ

Ex. หา 2A

3     4
7     2
7     1

2

คณูกันตัวต่อตัวเชน่ a   
11

2(3) = 6

3x2     4x2
7x2     2x2
7x2     1x2

6      8
14    4
14    2

=

ฟ�วชั�น!!!

Ex. จงหา 2A - B

3     4
7     2
7     1

2
1     2
3     4
5     6

-

6      8
14    4
14    2

1     2
3     4
5     6

-

6-1     8-2
14-3   4-4
14-5   2-6

5      6
11    0
9     -4

=



:)
พลังงาน

(กิโลแคลอรี�) ไขมนั(กรมั)
โซเดยีม

(มลิลิกรมั)

ขา้วมนัไก่ 1 จาน 600 7 1100

หมูทอด 1 ชิ�น 150 10 250

ลอดชอ่ง 1 ถ้วย 200 2 20

Ver. โจทยป์�ญหา

ถ้ากินขา้วมนัไก่ 1 จาน หมูทอด 2 ชิ�น ลอดชอ่ง 2 ถ้วย
จะไดร้บัพลังงาน ไขมนั และ โซเดยีม เท่าไหร่

ให ้A เป�น Matrix แสดง พลังงาน ไขมนั โซเดยีม ของขา้วมนัไก่
ให ้B เป�น Matrix แสดง พลังงาน ไขมนั โซเดยีม ของหมูทอด
ให ้C เป�น Matrix แสดง พลังงาน ไขมนั โซเดยีม ของลอดชอ่ง

600       7     1100A = 

300     20      5002B = 

400       4        402C = 

1300    31    1640 = 

Ans :
ได้รบัพลังงาน 1300 กิโลแคลลอรี�

 ไขมนั 31 กรมั
 โซเดยีม 1640 มลิลิกรมั



3   
2    
1

1    3     5  

3   
2    
1

1    3     5  

1   X   3

การคณู Matrix ด้วย Matrix

A = B =

หา AB หา C²

3   X   1

เชก็ขนาด Matrix ก่อน

คณูกันได้
คําตอบจะเป�นมติิ 3X3

3    5 
2    4      

C =

หลักของ Matrix ตัวหนา้ จะต้องเท่ากับ แถวของ Matrix ตัวหลัง
แถวของ Matrix หนา้กับ หลักของ Matrix หลัง จะเป�นมติิของคําตอบ

3X1      3X3      3X5
2X1      2X3      2X5  
1X1      1X3      1X5

=
3      9      15
2      6       10  
1      3        5

การคณู Matrix 2x2 กับ 2x2
ดไูดที้�นยิามหน้า 60

3    5 
2    4      

3    5 
2    4      

3X3 + 5X2            3X5 + 5X4
2X3 + 4X2            2X5 + 4X4

19    35
14    26     

=

การ Transpose Matrix

หา (AB) หา C 
คือการเปลี�ยนแถวเป�นหลัก

3    5 
2    4      

C =
t

3     2
5     4

 =

=
3      9      15
2     6     10  
1      3        5

t

=
3       2        1
9      6        3
15    10      5 

t t



การหาค่า det ของ Matrix

det(A) =  
1     2
3     4

A =

แบบ Matrix 2X2

1     2
3     4

= 1X4 - 3X2
= 4 - 6
= -2Ans : det(A)   

คณูลง - คณูขึ�น

B =

แบบ Matrix 3X3

1      2      3
4     5      6
7      8      9

1      2      3
4     5      6
7      8      9

1      2     
4     5     
7      8      

เอาหลักมาต่อละ
คณูลง - คณูขึ�น

= ((1x5x9) + 84 + 96) - (105 + 48 + 72)

det(B) = 225 - 225 = 0

การหาค่า Minor ของ Matrix

B =
1      2      3
4     5      6
7      8      9

ตัดแถวตัดหลักตามโจทยแ์ล้ว
หาค่า det จากที�เหลือ
Ex. จงหา M    

11

1      2      3
4     5      6
7      8      9

ตัดแถว 1

ตัดหลัก 1

1      2      3
4     5      6
7      8      9

= 5X9 - 8X6
= 45 - 48

M     = -3
11



1      2      3
4     5      6
7      8      9

= (-1)
1+1

เอาแถว + หลัก

การหาค่า Cofactor ของ Matrix

จงหา C   (A)
A = 11

x 5     6
8     9

คณูลง - คณูขึ�น

= 1 x   5X9 - 8X6 = 1 x 45 - 48  

=  -3  Ans : C   (A)11

การหาค่า det โดยการกระจาย Cofactor

1      2      3
4     5      6
7      8      9

A = *อันนี�กระจายตามแถว 1
*สามารถกระจายตามหลักก็ได*้

det(A) = (-1)
1+1

x 5     6
8     9 +x1  (-1)

1+2

x 4     6
7     9 +x2  (-1)

1+3

x 4     5
7     8

x3

det(A) =

 5X9 - 8X6 = -3  4X9 - 7X6 = -6  4X8 - 7X5 = -3 

1    -3 -2    -6 3   -3+ +x x x

det(A) =   0



สมบติัของ det 

*หลักๆที�ควรจาํ

Ex.  ให ้det(A) = -2   det(B) = 5  (A & B เป�น 3X3)

หา det(AB)
จากสมบติั 7.

-2 X 5
= - 10

หา det(-A)
จากสมบติั 9.

*det(-A) = det(-1A)*

-1³ x -2
= -1 x -2

= 2 

หา det(A⁻¹B⁻¹)
จากสมบติั 10. และ 7.

1_
-2

1_
5

x

= - _1
10

คนทําสรุปตอนนี� :



A⁻¹ =  

A⁻¹ =  

A⁻¹ =   -2          1
  13

การหา Matrix ผกผนั

A =

แบบ Matrix 2X2

1     2
3     4 1X4 - 3X2

1

*det(A) ≠ 0 

 4    -2
-3     1

-2
1  4    -2

-3     1

-22

เตรยีมเจอแบบ 3X3 

คือมนัเยอะแล้วใสห่นา้นี�ไมพ่อแล้ว เลยหาไรมาใสเ่ฉยๆ



1      2       3
0      1      4
5      6      0

B =

แบบ Matrix 3X3 หรอื มากกวา่นั�น

หา det(B) ก่อน
= (0+ 40 + 0) - (15 + 24 + 0)
det(B) = 40 - 39 = 1

หา adj(B) ต่อ
หา C หา C หา C

หา C

หา Cหา C

หา Cหา C

หา C

11 12 13

2321 22

31 32 33

+      -       +
-      +      -
+      -      +

-1  x

-1  x -1  x

-1  x

1     4
6     0

0     4
5     0

0     1
5     6

2     3
6     0

1     3
5     0

1     2
5     6

2     3
1     4

1     3
0    4

1     2
0     1

 = -24  = 20  = -5

 = 18  = -15  = 4

 = 5  = -4  = 1

สตูรลัด



หา adj(B) ต่อไป.......

-24   20  -5
18   -15    4
5      -4      1

 =

-24   18    5
 20   -15  -4
 -5      4     1

 =

t

adj(B)

B⁻¹   =  1_
det(B)

x adj(B)

B⁻¹   =  1_
1

x

-24   18    5
 20   -15  -4
 -5      4     1

ถ้ามนัเริ�มเบี�ยวๆคือคนทําง่วง



A⁻¹ =  

A⁻¹ =  

การใช ้Matrix แก้ระบบสมการเชงิเสน้

x + y = 3
2x + 3y = 7

Ex.  1    1
 2    3

A = 
 3   
 7

B = 
 x
 y

X = 

จาก X = A⁻¹ x B
หา A⁻¹ ก่อน

 det(A) = 1

1
1  3    -1

-2     1

 3    -1
-2     1

หาต่อ
จาก X = A⁻¹ x B

 3    -1
-2     1

 3   
 7

X = 

 9 - 7
-6 + 7

 x
 y

= 

X =  2    y = 1

จะจบแล้ว!!!
เอาแมวหมุนไดเ้ป�นกําลังใจ



การใชก้ฏของคราเมอรแ์ก้ระบบสมการเชงิเสน้
x + y = 3

2x + 3y = 7
Ex.  1    1

 2    3
A = 

 3   
 7

B = 

 1    1
 2    3

A = 
หา det(A)
= 1X3 - 2X1
= 3 - 2  = 1

 3    1
 7    3

A₁ = 

A₂ = 
 1    3
 2    7

หา det(A₁)

หา det(A₂)

= 3X3 - 7X1
= 9 - 7  = 2

= 7 - 6  = 1
= 1X7 - 2X3

แทนค่า B ลงไปในหลัก x

แทนค่า B ลงไปในหลัก y

จาก x  =i
det(A )i
det(A )

x  = det(A₁)

det(A )

y  = det(A₂)

det(A )

=
2

1
= 2

=
1

1
= 1

*แบบ  กฏของเกาส ์จอรแ์ดน*
อ่านได้ที�หนา้ 82 - 87

ทําบุญทําทานหนอ่ยเด้อ

คือมนัไมน่่าจะทําลง Canva ได้
จรงิๆมนัทําไดแ้ค่ขี�เกียจ



มสิแจส๊รถเสยี
แชรแ์ล้วสอบผา่น


